Matematika 2065 2 no d ar bTb a 2021. gada pavasaris

Praktiskie darbi 18. februaris

Atcerieties sekojosas pazimes rindu konvergencei (convergence tests for series).
e Konvergences salidzinasanas pazime (Divergence test)
e Dalembera pazime (Limit comparison test)

e Ko81 pazime (Root test)

1. Tesildisanas: Izlemiet vai sekojosie apgalvojumi ir patiesi vai aplami.

(a) Virkne 1,—1,1,—1,1,—1,... diverge.
(b) Rinda1—14+1—-1+1—1+4--- diverge.
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(c¢) Rinda E — konverge visiem p € R.
n
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2. Lai f: R — R ir nenegativa, neaugosa funckija un lai n € N ir brivi fikséts.

(a) Pieradiet, ka rinda Z f(n) konverge tad un tikai tad, ja / f(x) dx konverge.
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(b) Pieradiet, ka E (E)n konverge.
n
n=2

ey

(c) Pieradiet, ka / — dy konverge.
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(d) Izlemiet un pieradiet, ka Z konverge vai diverge.
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3. Jums ir dotas dievas nevienadibas
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x — % <In(l+z) <z, visiem z >0, (1)

In(1) +In(2) +---+In(n—1) < /n In(z) de <In(2) +--- +1n(n), visiemn >2. (2)

Izmantojiet Sis nevienadibas sekojoSos uzdevumos.

[ILES1

(a) Izmantojiet nevienadibu (1) lai pieraditu, ka lim
T

z—0*t

n—o0

1 n
(b) Iamntojiet (a) dalu lai pieraditu, ka lim {(1 + —) } = e.
n
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(c) Pieradiet, ka Z

n=1

— konverge visiem 0 < a < e un diverge visiem a > e.
n

n" | (n+ 1)n+1
enfl < n! < e—"

(e) Izmantojiet (d) dalu lai secinatu, vai rinda no (c) dalas konverge kad a = e.

(d) Izmantojiet nevienadibu (2) lai pieraditu, ka



. Lai f: [a,b] — R ir nepartraukta funkcija, kur a < b ir reali skaitli, un f(x) > 0 visiem

b
x € [a,b]. Ja / f(z) dx = 0, pieradiet, ka f(x) =0 visiem = € [a, b].

. Izmantojot konvergences un divergences kartulas seciniet, kuras no sekojosam rindam konverge
un kuras diverge. Noradiet, kura kartula kurai rindai tiek lietota.
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