Praktiskie darbi 8

Matematika 1027 2020. g. rudens
30. septembris

St darba lapa lietos sekojosas definicijas, kur A C B ir kopas.
e Ja A ir galiga kopa, tas apjoms ir skaitlis |A| € Z,, kas atbilst elementu skaitam.
e Ja A ir bezgaliga un sanumurejama kopa, tas apjoms ir 8, := |NJ.
e Ja A ir bezgaliga un eksisté bijekcija A — R, tas apjoms ir ¢ := |R/.

Atcerieties, ka |N| < |R| un A < |N] ja A ir galiga kopa.

Ja var salidzinat kopas A un B elementus ar “<”, tad:
e Kopa A ir bliva, ja aj, a0 € A = dce Aara; <c<as.

e Kopa A ir bliva kopa B, jab;,bp € B = dce Aarb <c<bs.

1. IesildiSanas: Jums ir dots reals skaitlis a.

(a) Vai eksiste bijekcija no (0,1) uz (0,a)? Ja ja, ka to var uzrakstit? Ja ne, kapec?

(b) Vai eksiste bijekcija no (0,a) uz R? Jus drikstiet pienemt, ka eksisté bijekcija no
(0,1) uz R.
2. (a) Salidziniet sekojoso kopu apjomu, lietojot “<” vai “=":

(0,1) R Z R x {0,1} N N x N

(b) Kuras no $§tm kopam ir sanumuréjamas un kuras nav?
3. Ar $So uzdevumu Jus pieradisiet, ka R ~ R x Z.
(a) Pieradiet, ka (0,00) un [0, 00) ir ekvivalentas kopas.
(
(c) Pieradiet, ka R un R x {0, 1} ir ekvivalentas kopas.

)
b) Pieradiet, ka (0, 00) un R ir ekvivalentas kopas.
)
d) Pieradiet, ka R un R x Z ir ekvivalentas kopas. Atcerieties, ka (0,1) ~ R.
)
)
)

a) Pieradiet, ka kopa (0,1) C R ir bliva.
b) Pieradiet, ka Q ir bliva kopa R.

(c) Pieradiet ar pretpiemeru, ka Z nav bliva kopa R.
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5. Pieradiet, lietojot indukciju, ka 22"~! + 3?"~1 dalas ar 5 visiem n € N.



