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Š̄ı darba lapa lietos sekojošās defin̄ıcijas, kur A,B ir kopas.

• Kopu A,B reizinājums ir kopa A×B := {(a, b) | a ∈ A un b ∈ B}.

• Kopas A harakteristiskā funkcija ir funkcija hA : Ω→ {0, 1}, kur hA(x) =
{

1 x∈A,
0 x 6∈A.

1. Iesild̄ı̌sanās: Izlemiet, kuri apgalvojumi ir patiesi un kuri ir aplami.

(a) Kopa ir pati sava apkškopa.

(b) Tukšai kopai nav apakškopu.

(c) Divu kopu apvienojums ir vienmēr lielāks par to šk, ēlumu.

(d) Divu kopu apvienojums nekad nav mazāks par to šk, ēlumu.

2. Pierādiet sekojošās kopu attiec̄ıbas, kur A,B,C ir kopas.

(a) (A ∩ C)× (B ∩ C) ⊆ A×B

(b) (A \ C)× (B \ C) ⊆ (A×B) \ (C × C)

(c) (A ∪B)× C = (A× C) ∪ (B × C)

3. Jums ir dotas kopa A = (−∞, 0], B = [0,∞), C = (−1, 1) kā R apakškopas.

(a) Uzz̄ımējiet funkcijas hA + hB + hC grafiku, intervālā [−3, 3].

(b) Uzz̄ımējiet funkcijas hA · hB · hC grafiku, intervālā [−3, 3].

‘

(c) Kāda jau Jums zināma funkcija ir x · hB − x · hA?

4. (a) Izmantojot funkciju f(x) = 1
x
, pierādiet, ka (0, 1) un (1,∞) ir ekvivalentas kopas.

(b) Izmantojot funkciju g(x) = ex, pierādiet, ka (−∞,∞) un (0,∞) ir ekvivalentas
kopas.

(c) Pierādiet, ka (0,∞) un (1,∞) ir ekvivalentas kopas.



5. Jums ir dota funkcija f : (0, 1)→ R, kur f(x) =

{
2x ja x = 1

2k
kādam k ∈ Z,

x citādāk.

(a) Uzz̄ımējiet funkcijas f grafiku.

(b) Pierādiet, ka f ir injekcija.

(c) Kas ir f vērt̄ıbu kopa?

6. Jums ir doti a, b ∈ R ar a < b. Izmantojot iepriekšējo jautājumu:

(a) Pierādiet, ka (a, b) un (a, b] ir ekvivalentas kopas.

(b) Pierādiet, ka (−1, 1) un [−1, 1] ir ekvivalentas kopas.

(c) Pierādiet, ka (a, b) un [a, b] ir ekvivalentas kopas.


